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Aufgabe 1

Bestimmen Sie alle x ∈ R, die nachfolgende Ungleichungen erfüllen.

(a) x3 − x < 0

(b) 5− 3|x− 6| ≤ 3x− 7

(c) |x + 1| − |2x− 6| ≤ 10

Aufgabe 2

Beweisen Sie folgende Behauptungen:

(a) Für alle a, b ∈ R mit a > 0 und b > 0 gilt:
2ab

a + b
≤
√
ab ≤ a + b

2
.

(b) Für beliebige a, b ∈ R gilt: |a− b| ≥ ||a| − |b||.

Aufgabe 3

Untersuchen Sie die folgenden Mengen auf die Existenz von Infimum, Supremum, Minimum und Maximum:

(a) A :=
{
x ∈ R

∣∣∣ ∣∣|x− 5| − 3
∣∣ ≤ 4

}
(b) B :=

{
x ∈ R

∣∣∣ ∣∣ 14x2 − 17
∣∣ < 8

}
(c) C := {x ∈ R

∣∣∣ x < 0 und x2 + 2x + 2 ≥ 5}

(d) D :=
{

1
n

∣∣ n ∈ N
}

(e) E :=
{
x ∈ Z

∣∣∣ 15 ≤ x4 − 1 ≤ 35
}

Aufgabe 4

Beweisen Sie, dass das Vollständigkeitsaxiom in Q nicht gilt.
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